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LIMIT
OO OO OO OO OO
e Limit kelime anlami olarak sinir, ug

nokta demektir.
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SOLDAN VE SAGDAN YAKLASIM

a'ya a'ya

soldan yaklagim sagdan yaklagim
(a” ile gosterilir) (a* ile gosterilir)
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a =6 olsun.
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soldan yaklagim sagdan yaklasim

Burada a = 6 sayisina sagdan azalan de-
gerlerle, soldan artan degerlerle yaklasim
olmaktadir.

SOLDAN VE SAGDAN LIMIT
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Y
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e Sekildeki a noktasina soldan artan
degerlerle yaklasilirsa fonksiyon
artarak b gibi bir noktaya yakinsar.
Bu duruma fonksiyonun soldan
limiti denir.

xlin;*f(x) =b

e Sekildeki a noktasina azalan de-
gerlerle yaklasilirsa fonksiyon aza-
larak ¢ gibi bir noktaya yakinsar.
Bu duruma fonksiyonun sagdan
limiti denir.

lim f(x)=c
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§o Soldan limit, sagdan limite esitse ¥

fonksiyonun x = a noktasinda limiti
vardir.

lim_f(x)= lim f(x)=L
X—a x—at

O halde Jim f(x) =L
X—a

OO

Soldan limit, sagdan limite esit de-
gilse fonksiyonun x = a noktasinda
limiti yoktur.
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GRAFIK UZERINDE LIMIT KAVRAMI

E

OO0

A

lim_f(x)=b lim f(x)=b

X—a x—a'

O halde; lim f(x)=b
X—a
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lim f(x)=b

Jim XILn;+f(x) =b

O halde; lim f(x) =b
X—a
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e Burada f(x) fonksiyonunun x =
noktasinda tanimli olmamasi limiti
etkilemez.
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xIlﬂn;f f(x)=b X'Ln;+ f(x)=c

e b # coldugundan

f(x) fonksiyonunun x = a nokta-
sinda limiti yoktur.

lim f(x) yoktur.
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len;7 f(x)=b X'L”; f(x)=c

e b # coldugundan

f(x) fonksiyonunun x = a nokta-
sinda limiti yoktur.

)!iina f(x) yoktur.

f(a) = d olmasi limiti etkilemez.

0
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
&
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
Q
1%
Q
O

OO OO OO OO OO OO OO

&

X”I'} f(x)=b Xllrr;+f( )=Db

lim £(x) = b

f(a) = c olmasi limiti etkilemez.
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LiMIiT TANIMI VE GRAFIK SORULARI



Yukarida y = f(x) fonksiyonunun gra-
figi verilmigtir.

Buna gore f(x) fonksiyonunun
(-6, 5) aralhigindaki ka¢ tam sayi
degeri icin limiti yoktur?

A)4 B)3 C)5 D)2 E)G6

Grafigi verilen y = f(x) fonksiyo-
nunun (-3, 4) araligindaki kag tam
sayi degeri igin limit vardir?

A)4 B)5 C)6 D)7 E)3

1. A 2.B

gimi SIRA SENDE

YA
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A 4

Yukarida grafigi verilen f(x) fonksi-
yonu icin asagidakilerden hangisi
yanhstir?
A) lim f(x)=2

x—3
B) lim f(x)=2

x—17

C) lim f()=2
D) lim f(x)=—3

x-0

E) lim_ f(x)=2

x——1

Yukarida grafigi verilen f(x) fonksi-
yonu igin

a=)|(i£n1f(x)

o i )

c=xllng7f(x)

d=XIian87f(x)

olduguna gore atb+c+d toplami
kactir?

A)4 B)3 C)9 D)12E) 5

3. E 4.C

Grafigi verilen f(x) fonksiyonu igin
asagidakilerden hangisi yanhstir?

A) )!iinsf(x):oo
B) limf(x)=—1
C) lim f(x)=1
D) lim f(x)=0

E) limf(x)=1

|
NF----—0--

Yukarida f(x) fonksiyonunun grafigi
verilmistir.

Buna gore
. x!rrnzj(x) =2
I lim f(x)=3

I limf(x)=0

ifadelerinin hangileri dogrudur?

A) Yalniz | B) lvell

C) lvell D) I, Ilvelll
E) Ilvelll

=3 6.D



AGIK UcLU SORULAR

lim_(x* ~ 6x~7) 5, fim X4 9. Jimk+ lim k?+ lim(~6)=0
X— X—2 8X _ X4
ifadesinin degeri kagtir? ifadesinin degeri kagtir? olduguna gore k nin pozitif degeri
20 ’ kagtir?
lim f(x) =5
. (Sx - 1) =3
I|m+ ) 6. .
o Am . vg () =4 10. lim (lnx2—|nl)
ifadesinin degeri kagtir? olduguna gére x—e? X
ifadesinin degeri kacgtir?
(=2) lim [2f(x+ 1) +g(x—3)]
- (6)
ifadesinin degeri kactir?
(26)
lim (x—1)(x—2)(x—3)=
i (2x+2) 7. I/Im ﬁ(x-ﬁ-g) xLS(X ) (x ) (x )=a
X—-v5—-v3\| X—
"t Vx lim (3-x)(4—x)(5-x)=b
ifadesinin degeri kactir? x—==2
ifadesinin degeri kacgtir? ‘ olduguna gore a . b garpimi kagtir?
V15
(2+2/2) (_T ()
(3m+1)x*—2x*+mx -3
lim =1
x——1 4nx? —6x +2 ) k+v/x+4 12. a> 0 olmak tzere
olduguna goére m + n toplami kag- 8. thz JX—3+42 =2 lim 1 lim 1
- ~a 32 _ g x-—3y2
tir? olduguna gore k kagtir? TEXT-9 xmIxT-4
7 olduguna gore a kagtir?
<_E> (16)

(via)



SUREKLILIK

SUREKLILIK
OO OO OO
f:A— Rvea € Aolsun.

o

e f fonksiyonunun x = a noktasinda
surekli olmasi igin
XIer;+f(x) = XILrgff(x) = f(a)

olmalidir.

e Yani fonksiyonun sagdan limiti sol-
dan limiti ve x = a noktasindaki g6-
rinttisy birbirine esit olmahdir.
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Yukarida f(x) fonksiyonunun grafigi veril-
mistir.

Buna gore f(x) fonksiyonunu (-4, 5) ara-
liginda siirekli oldugu ve siireksiz oldu-
gu tam sayi degerlerini bulunuz.

cozOM
Sureklilik Sureksizlik
Noktalari Noktalari
-3 0
-2 1
-1 3
2
ORNEK -2
sir;(2x Cx%0
f(x) =

a+3 , x=0

fonksiyonu x = 0 noktasinda siirekli ol-
duguna gore a kagtir?

QGZUM
lim f(x) = lim f(x) =f(0)
x—0" x—0
. sin2x _ . sin2x _
len(}+ X —Xllrg_ — =a+3
2=a+3
a=-1

f(x), (a,b) arahginda siireklidir.

°
<

| El b;X

f(x), [a, b] araliginda siireklidir.

Limit konusunda, u¢ noktalardaki
limit degeri hesaplanirken sadece
sagdan ve soldan limite bakilacagi-
ni hatirlayin. Bundan dolayi

Jlim f(x) =f(a)
Jim f(x) = (b)

oldugundan f(x) ug noktalarda surekli-
dir.
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f ve g fonksiyonlar x = a noktasinda

siirekli ve g(a) = 0 olmak lizere

iz

(f+g)(x), x =a da siireklidir.

(f—9)(x), x = a da sureklidir.

(f.9)(x), x = a da siireklidir.

(é)(X) , X = a da suireklidir.

OO OO OGO OO OO
o

(fog)(x) , x = a da surekli de olabilir
sureksiz de olabilir. Bu ylzden ke-
sin bir sey sdylenemez.

OO OO QOO OO OO0

OOOOOOOQOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOOO?

Rasyonel ifadelerde paydayi sifir
yapan degerler

§<><><><><><><><><><>

iC

Cift dereceli koklerde kokun iceri-
sini sifirdan kiguk yapan degerler

QOO

OO

log,f(x) seklindeki denklemlerde
f(x) < Oyapan degerler siireksizlik §

noktalaridir.
OO OISO OO

g><><><><><><><><>

ORNEK -3
x—a , x>2
fx)=4 10 , x=2
2x2—b , x=2

fonksiyonu x = 2 noktasinda suirekli ol-
duguna gore a.b ¢carpimi kagtir?

¢c0zUM
f(x) fonksiyonu x = 2 noktasinda surekli
oldugu icin

lim f(x) = Xliarrszf(x) =f(2)

x—2*
olmak zorundadir.
2—a= 222-b=10
a=-8 ve b=-2bulunur.
O halde a.b = (-8).(-2) = 16

ORNEK - 4
x2+10 x>0
x“—16
f(x) =
227)( , x<0
X“—Xx—6

olduguna gore f(x) fonksiyonu x in kag
farkh degeri icin streksizdir?

¢c0zUM
Payday: sifir yapan degerlerde fonksi-
yon siireksizdir.

e x? — 16 = 0 denkleminin ¢cozi-
minden

x=4 ve x=-4bulunur.

x > 0 oldugundan sadece x = 4 igin fonksi-
yon sureksizdir.

o x%—x—6 =0 denkleminin ¢ozii-
munden
x=3 ve x=-2bulunur.
x < 0 oldugundan sadece x = -2 igin fonk-
siyon sureksizdir.

x = 0 kritik nokta oldugu igin fonksiyo-
nun siirekli olup olmadigina bakalim.

lim x+10 :_Q
xﬂO*(x2—16) 16

lim (2—") =0
x=0\x2—x—6
Sag limit sol limite esit olmadigi igin
x = 0 noktasi da siireksizlik noktasidir.




2x—-5
f(x) x2—mx +4
fonksiyonu her x reel sayisi igin
siirekli olduguna gére m nin alaca-
g1 tam sayi degerleri kag tanedir?

)

fonksiyonu R de siirekli olduguna
gore a — b kagtir?

(11)

f(x)=}a+2 , x=0

b-2

x—1

fonksiyonu R de siirekli olduguna
gore a.b gcarpimi kagtir?

"N

AGIK UGLU SORULAR

2Xx+6 , x<-3

fonksiyonunun siirekli oldugu en
genis aralik nedir?

(R)
3X+7 x>0
x?—9
f(x) =
-2x , x<0

f(x) fonksiyonu x in kag farkh de-
geri igin sureksizdir?

)

4
X"+2
f(x)=—47"——""—
() X+ 2x+a+1
fonksiyonu x = 1 noktasinda sii-
reksiz olduguna gore a kagtir?

-4)

i

f(x) = Ix?— 6x — 141
fonksiyonu icin asagidaki ifadeler-
den hangileri dogrudur?

I. x =-2 de sureksizdir.

Il. x =6 da sureksizdir.

Ill. Reel sayilarda sureklidir.

(Yalniz II)

f(x)=log,/ 3:)1(

fonksiyonunun siirekli oldugu tam
sayi degerleri toplami kagtir?

(35)

_x=2
flx)= x+1
g(x)=2x*-3

fonksiyonlari veriliyor.

Buna gore (fog)(x) fonksiyonunu
siireksiz yapan kag¢ farkli deger
vardir?

)



. o8 <o A%
SINAV MERKEZI NASIL SORAR ¢ & YLA
n\ (n sin(x? - 49) 21. ave b gercel sayilardir.
13. lim ————— =7 x*-49 (3a—12)x*+(2b—4)x—10
n=c n\ (n n limitinin dederi kactir? =3
I Ly P imitinin degeri kagtir? X— o0 (b+1)x4—ax+3x+4
limitinin degeri kagtir? A) é B) % C) 49 2a-b=0
A) 2 B) 1 C) 0 D) = E) 1 D) 0 E) oo olduguna gére a + b toplami kag-
2 4 tir?
A) 10 B) 0 C) -15
D) -3 E) 12
cos2x + 3sinx — 1 CoxP+32
3 . cosexrosinx— 1
14, lim ﬁ 18 x—0 cosx—sin3x — 1 22. X“fr_]z X+2
x=125 \/x 55 limitinin degeri kagtir? limitinin degeri kagtir?
limitinin degeri kagtir?
) s A)1 B)2 C)-2D)-1E)O0 A) 64 B) 28 C) 42 D) 80 E) 16
A B) —
) 55 ) 275
2 6
C) — D) ——
) 35 ) 55
2
E =
) 3V5
. Vax2—x+7 + 3x
2-Vx 23. i
15, Jim=——= 5+2x+vx?—2x+5
Inse 19, 3am?-32n2 _, . .o limitinin degeri kagtir?
limitinin degeri kagtir? m=" 8tan .(m - n) 5 5
o . A) - B) » C) = D)1 E)O
A) 1 B) 2 C) 4 D) 0 E) 0 oIduguna gorenkagtlr? 3 7
A)0O B)1 C)10D)2 E)7
24. f(x>:vX+1—v2X—2
Jx—V3
fonksiyonunun x = 3 i¢in limiti asa-
2xcos(3—gx)+4 gidakilerden hangisidir?
16. lim————— . ( 10)
~ _ 20. lim 2x.In{1+—
limitinin degeri kagtir? limitinin degeri kagtir? 1
D) 0 E) —
A)-1B) -2C)0 D)4 E) -4 A)e B)20C)1 D)0 E) « V3
m 13. E 14. E 15. A 16. B 17. A 18. D 19.D 20. B 21.C 22.D 23. A 24. A



@, xoLay

4x+7
f(x): X—=2
fonksiyonunun siirekli oldugu en
genis aralik asagidakilerden han-
gisidir?

A) R B) R C) R
D) {2} E) R-{2}

2x+a , x>3
f(x) =
2—-a , x<3
fonksiyonu reel sayilarda surekli
olduguna gore a kagtir?

A)2 B)-2C)3 D)4 E) -4

, x>0
x+1
f(x) =
X+6
x—2 "' x<0

fonksiyonu reel sayilarda sirekli
olduguna gore k kagtir?

A)5 By4 C)3 D)1 E) 2

Yukaridaki verilen f(x) fonksiyo-
nunun (-3, 4) araliginda; sureksiz
oldugu noktalarin apsisler toplami
a, (-3, 4) arahigindaki tam sayilarda
var olan limitler toplami b oldugu-
na gore a + b toplami kagtir?

A) 3B)4 C)-1D)2 E) 3

[x° 1]
L =)
sin(x2—9)
I. f(x):—x2_4
_x2-4
. f(x)—‘x_z‘

Yukaridaki fonksiyonlardan hangi-
leri reel sayilar kiimesinde siirek-
lidir?

A) Yalniz | B) Yalnizll
C) Yalniz lll D) lvell
E) I, 1
[x—2], x>10
f(x)=

[4-x|, x<10

fonksiyonunun siireksiz oldugu
kag farkh nokta vardir?

A) 10B)  C) 9 D)3 E) 1

1.D 2.A 3. E

&? Z0R

2
sin“4x x>0
tan22x

f(x)=
3
x*—x+a

_— <
2a+1 0 XS0

fonksiyonu x = 0 noktasinda sii-
rekli olduguna gore a kactir?

A) 0 B) —é C) 2
13
D) —1 E) 1o
y
A
f(x)
10
1 5 X

Yukarida f(x) fonksiyonunun grafigi
verilmistir.

Buna gore asagidaki fonksiyon-
lardan hangileri x = 2 noktasinda
siireklidir?

f(x)

f(x+2)
f(x—1)
" f(x+3)
f(x—3)
M.
f(x—1)
A) Yalniz | B) Yalniz Il
C) lvell D) Yalniz lll
E) I NI
X+1 , X<2

f(x)=1|lm=1-7| , x=2

m.k , X>2

f(x) fonksiyonunun x = 2 noktasin-
da siirekli olmasi i¢in k nin alacagi
degerler garpimi kagtir?
3 2
55 B) 21
D) 1 E) O

A) C) -4

1.B 2.A 3.A



\

, 5-x 4 _
1. Jim |(13)" "+ (7)x—a+2|=5 4

olduguna gore a kagtir?

A)2 B)1 C)0 D)-2E) —1

2 f(x) =
x2+1 , X<2
5.
1-x, x>1
g(x) =
1+x , x<1
fonksiyonlari veriliyor.
Buna gére lim (fog)(x) limitinin
degeri kagtir?
A) 10B) -5C) 0 D) 7 E) -9
6.
x2—4] [x-2]
3. im ——-——
x=27 |2—x| |x+3]

limitinin degeri kagtir?
A)0 B)1 C)4 E)3 E)S5

1.D 2.A 3.C

4 GENEL TEKRAR

44+4x , x<—1
f(x) =

fonksiyonu veriliyor.

Buna gore lim _(fof )(x)

x——1

limitinin degeri kactir?

A) B)1 C)3 D)4 E)

w|N

1
2

o Jy+2+y
lim ————

y—-—-1 2y+2

limitinin degeri kagtir?

A) B) % C) %

D)% E)

1
4

Alw

oxk—1
lim =

x—-1 Xx—1 =3

olduguna gére lim (k?+3k-5)
limitinin degeri kagtir?

A) 13 B) 15 C) 17 D) 12 E) 16

4. A 5. E 6. A

o

Q

Yukarida verilen y = f(x) fonksiyo-
nun (-3, 6) araliginda siirekli oldu-
gu x tam sayi degerlerinin toplami
kactir?

A) 30 B) 25 C) 10 D) 15 E) 20

-5 , x=0
fonksiyonunun siirekli oldugu en
genis aralik asagidakilerden han-
gisidir?

A) (-4,4) B) R-{0} C)o
D) [4,12) E) (-2,4)

Belirli bir yukseklikten yere birakilan
bir top yere her garpisinda bir énceki
yuksekliginin %60 1 kadar yukseliyor.

Buna gore topun duruncaya kadar
diseyde aldigi yol 80 olduguna
gore top baslangigta kag metre
yukseklikten birakilmistir?

A) 40 B) 35 C) 30 D) 25 E) 20

8.B 9. E





